Calka nieoznaczona

Funkcja F(x) nazywa si¢ funkcja pierwotng funkeji f(x) lub calka z f(x) w danym
przedziale, jezeli w calym tym przedziale [/'(x)= f(x) lub dF(x)= f(x)dx

j Fx)de=F(x) d jf(x)dx = dF(x) = f(x)dx dF = F'dx = f(x)dx

Przyklad 1
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sprawdzenie ——C05° X ——COSX=—108" xsinx +sin¥ =sin x(1 —cos® x) =sin® »
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Przvklad 3 In® xdx = |ule'du= |u’de" =u’e" — |e"du® =u’e" =2 \ue“du
rrzyedad 5

odstawiamy: Inx = u, czyli z definicji logarytmu naturalnego " = x i e"du = dx :
p ¥ Zy J1 logary g

natomiast wyrazenie — 2 J‘ue“du =—2 |ude" =—-2ue" +2e" . Tak wiec ostatecznie
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Przyktad 4
.[e" sin xdx = — Ie‘vd COSXY =—e" cosx + Icos Xde* =—e*cosx+e”siny — je Y sin xdx
poniewaz J.cos xde' = J.cos xe'dx = |e'dsinx =e" sinx— Je * sin xdx stad
X g X x : 4 X .. 1 X 3
2 |e"sinxdx =—e  cosx+e'sinx+2C 1 e smxdx:Ee (—cosx +sinx)+C
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sprawdzenie ") e’ (sinx —cosx) = E[e“ sinx—e'cosx+e cosx+e'sinx]=e'sinx
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Pochodna pola zmiennego |\ Y)I wzgledem odcigtej koncowej x jest rowna rzednej koncowej y=f(x). Jezeli

znamy funkcj¢ pierwotna F(x) funkeji f(x) . czyli ‘LS(‘C)[ =F(x)+C to S(a) :i‘i =F@)+C=0



Gdy x=b = tl.f(x)dx = F(b) - F(a)

Rozwazmy funkeje y= f(x)=ax’ F(x)=-uax’ =
J



